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Seien K ein Korper und A: GL,(K) — K \ {0} eine Abbildung mit den folgenden
Eigenschaften:

(a) Fir alle A, B € GL,(K) gilt A(AB) = A(A)A(B). (A Goppento s el

(b) Fiir alle a € K \ {0} gilt A(diag(1,...,1,a)) = a.(= o(»«g(cfn,a))) (

Zeigen Sie, dass dann A(A) = det(A) firr alle A € GL,(K) gilt. i)
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Beweis im Fall n > 3. Eiila) = ( ot ok (B (2)) = 1.
Eiq(_&\ J O\»\ ( ) )
Es gilt . d
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Eie(a)Ey(1)Ei(a) Ey(1)™ = Ej(a)
fur alle paarweise verschiedenen i, j, ¢ und alle a € K.
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Gt we  14), ae K. Wl n33 ) wbde Lelt it} &
«({bﬁ\/ we de rhun g MW/ den A(E;')(a)) ~ 1. Debd aX\rUr
A(R) =\ fue A Ae SLo(X).

G owen A € GL() wlidey Wi Lo A e le A =B dig(tole)
wh Be Sl e (a= db(A) Wi oledie

AL = AB) A (gl 10) = a = dk(A).
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Beweis im Fall n = 2.

Es gilt dann fiir alle x € K\ {0,1} und alle A € K mit
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A: ,u 0 y B: 1 m ,
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ABAT'B™ = Ejp(N). D)
Dawn Oz twaane doqadle /’«vw W ke apestdan

dass

Somdeel KB (dow cflidc bao re koo, 13), T digen R b K=
Bow  wens  A(A) =1 ek kA=A for e Ae GL, (K.



